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2Ο ΦΥΛΛΑΔΙΟ ΑΣΚΗΣΕΩΝ 

Άσκηση 1: Έστω οι πίνακες 
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α) Υπολογίστε την ορίζουσα κάθε πίνακα αφού εφαρμόσετε απαλοιφές μεταξύ γραμμών για να τους φέρετε 
σε άνω τριγωνική μορφή. 

β) Υπολογίστε τους συμπαράγοντες  όλων των στοιχείων των Α και Β, και σχηματίστε τους συζυγείς adj( )A  
και adj( )B  

γ) Υπολογίστε τους αντιστρόφους των Α και Β εφόσον υπάρχουν, καθώς και τις ορίζουσες τους. 
 
Άσκηση 2: Υπολογίστε τις ορίζουσες των επόμενων πινάκων χρησιμοποιώντας: α) το ανάπτυγμα με 
συμπαράγοντες ως προς οποιαδήποτε γραμμή ή στήλη, β) απαλοιφές μεταξύ γραμμών για να φέρετε τους 
πίνακες σε τριγωνική μορφή, γ) τον κανόνα του Sarrus. 
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Άσκηση 3: Ποιες είναι οι ορίζουσες των πινάκων: 2 20, 2 , , , , , , , ,TA A A A AB BA ABC CAB B B−  και 

100 16( )TB C , για τους πίνακες της άσκησης 2. 
 
Άσκηση 4: Χρησιμοποιώντας τις ιδιότητες των οριζουσών, να δειχθούν τα εξής:  
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Άσκηση 5: Δείξτε ότι η 4 επί 4 «ορίζουσα Vandermonde»
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Άσκηση 6: Να λυθεί η αλγεβρική εξίσωση: 
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Άσκηση 7: Δίνεται ο 2 2×  πίνακας Α για τον οποίο ισχύει ότι 2 5 6 0A A I− + = . Δείξτε ότι υπάρχει ο 1A−  και 
γράψτε τον ως συνάρτηση του Α. 
 
Άσκηση 8: Δείξτε ότι η ορίζουσα ενός αντισυμμετρικού πίνακα n nK ×∈  είναι μηδέν όταν n είναι περιττός, 
ενώ όταν n είναι άρτιος δεν μπορούμε να βγάλουμε σχετικό συμπέρασμα. Δώστε ένα 4 4×  παράδειγμα 
αντισυμμετρικού πίνακα K με det( ) 0K ≠ . 
 
Άσκηση 9: Έστω , n nA B ×∈  τέτοιοι ώστε AB BA= −  και βρείτε το λάθος στον επόμενο συλλογισμό: 
Παίρνοντας τις ορίζουσες, έχουμε (det )(det ) (det )(det ) 2(det )(det ) 0A B B A B A= − ⇒ = , άρα ένας τουλάχιστον 
εκ των Α και Β έχει μηδενική ορίζουσα. Συνεπώς, η εξίσωση AB BA= −  είναι δυνατή μόνον όταν ο Α ή ο Β 
είναι μη-αντιστρέψιμος. 
 

Άσκηση 10: Βρείτε τις ορίζουσες των επόμενων πινάκων: α) 
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Άσκηση 11: α) Βρείτε την ορίζουσα του πίνακα 4 επί 4, του οποίου τα στοιχεία είναι: ija  = το μικρότερο από 
τα i και j. 
β) Βρείτε την ορίζουσα του πίνακα 4 επί 4, του οποίου τα στοιχεία είναι ija  = το μικρότερο από τα in  και jn , 

για 1 2n = , 2 6n = , 3 8n = , 4 10n = . Μπορείτε να βρείτε ένα γενικό κανόνα για κάθε 1 2 3 4n n n n≤ ≤ ≤ ; 
 
Άσκηση 12: Δυο πίνακες , n nA B ×∈  λέγονται όμοιοι αν και μόνο αν υπάρχει μη-ιδιόμορφος πίνακας 

n nM ×∈  τέτοιος ώστε 1B M AM−= . Δείξτε ότι det detB A=  και ότι όταν ο Α είναι αντιστρέψιμος, ισχύει: 
1det( ) 1A B− = . 

 
Άσκηση 13: Έστω n nA ×∈ . Αν det( ) 0nA I− = , αυτό δεν συνεπάγεται ότι det 1A = . Δώστε ένα σχετικό 
2 2×  παράδειγμα 
 
Άσκηση 14: Χρησιμοποιήστε συζυγείς πίνακες για να αντιστρέψετε τους: 
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